Identitate parte intreaga

Stim ca resturile impartirii unui patrat perfect la 4 sunt Osi 1, adicd orice patrat perfect
este fie multiplu de 4 (4l<:, k> 1), fie multiplu de 4 plus 1 (4k +1,k> 2) . Cum s-ar traduce
acest rezultat?

Pentru orice n € N, exista un k, € N* astfel incdt:

kZ<dn+l<dn+2<4n+3<(k,+1)° (1)

Relatia (1) ne spune, de fapt, ca [\/4714—1}:[\/471—{—2 ]:[\/4n+3}:kn.

Vol ardtaci v4n+1 < \/Z + \/n +1 < \/4n + 2 ceea ce va inchide demonstratia.

(\/;+\/n+1)2 =n+n+l1+2yn+n=2n+14+2yn?+n >

>2n+1+2n=4n+1=Vn +yn+1>Vdn+1  (2)

(\/;+\/n+1)2 —n4n+1420n2+n =2n+1+2yn+n <

2
1 1
<2n+1+2,/n2 o =2n+1+2 /[n+5] =

1
:2n+1+2[n—|—5]:2n—|—1+2n—|—1:4n+2:>

= +\n+1 <Jan+2  (3)

Din (2) si (3) rezulta ca:

Jan+1 <Jn +n+1 <Jan+2

Cum [\/4n+1}:[\/4n+2}:kn:>[\/g+\/n—+1}:/<:n O

Observatie. De fapt, are loc:
Pentru orice numdr natural n, au loc egalitdtile:

[\/;—}— rz,,+1}:{\/471,—}—1}:{\/471,—0—2}:{\/471’—&—3}




